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Scopuri:

1) Definirea noţiunii de produs scalar
2) Introducerea conceptului de bază ortonormată
3) Prezentarea procedeului de ortogonalizare Gram- Schmidt
Studiul spaţiilor vectoriale euclidiene este necesar în vederea obţinerii unei baze ortonormate, întrucât în raport cu astfel de baze, calculele devin mult simplificate. Într-un spaţiu vectorial euclidian, produsul scalar poate fi folosit la definirea lungimii vectorilor  şi a unghiului dintre aceştia.
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Definiţia 2. Un spaţiu vectorial real pe care s-a definit un produs scalar se numeşte spaţiu vectorial euclidian real şi se va nota 
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Propoziţia 1. Un produs scalar pe 
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Exemple de spaţii vectoriale euclidiene
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este un produs scalar pe 
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Acest produs scalar concret a constituit modelul pornind de la care, prin abstractizare s-a ajuns la noţiunea de produs scalar.
Definiţia 3. Fie 
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Teorema 1. Fie 
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Norma definită în teorema 1 se numeşte norma euclidiană. 
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Definiţia 4. Fie 
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Observaţie. Vectorul nul este ortogonal pe orice vector 
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Exemplul 1. În spaţiul vectorial 
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Definiţia 6. Dacă 
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Din (8) obţinem:


[image: image268.wmf](

)

2

2

2

3

2

3

,

b

b

a

-

=

a

,

iar din (9) deducem


[image: image269.wmf](

)

2

1

1

3

1

3

,

b

b

a

-

=

a

.


Expresia vectorului 
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sau, dacă ţinem seama de exspresia lui 
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